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1. Definizione ricorsiva della successione: 

2. Dimostrazione della proprietà assegnata 
  

F1 = 1
F2 = 3
Fn+1 = Fn + 2Fn−1       n ≥ 2

 

 
 

 
 

La proposizione da dimostrare è 

P(n) ≡ «Fn + Fn–1 = 2n » 
 Si dimostra la validità della base: 

P(2) ≡ «3 + 1 = 22 » vera 
 Si dimostra la validità del passo induttivo: 
– si assume vera l'ipotesi induttiva 

P(k) ≡ «Fk + Fk–1 = 2k » 
– si dimostra la validità di 

P(k+1) ≡ «Fk+1 + Fk = 2k+1 » 
Considero il primo membro della P(k+1) ed esprimo Fk+1 tramite la definizione 
ricorsiva.  

Fk+1 + Fk = Fk + 2Fk–1+ Fk = 2 Fk + 2 Fk–1 = 2(Fk + Fk–1 )  
Per l'ipotesi induttiva ho che 

Fk + Fk–1 = 2k 

Perciò ottengo 
2(Fk + Fk–1 ) = 2⋅ 2k= 2k+1 

In conclusione, P(k) implica P(k+1) e questo conclude la dimostrazione 
ricorsiva. 

 
 


